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             

            

              

             

                

         first, who resolved this

              

            

             

from today but as far as the applications and significance is c  

         

Graph Theory is becoming popular and significant as we use it i   

       

neering, Operation research and many more fields.

Graph Theory plays a vital role in many fields for example, to m  

            

           

            

cities in an efficient way and a large number of passengers can    

             

              

         

            ush of traffic. The in-

           

                

                

            e first place and make

             

         





           fficient way. Moreover, air

traffic controllers use Graph Theory and computers to make su   

               

     

            

                 

              

one. Initially it was a difficult task for web search engines w    

            

                

           offices in Lahore but no

official information is obtained. The solution of this probl     

                  

                

               

               

             

         . Efficiency of social

           

             

          

            



            

        

            

             

              

             





            

                 

            

        , profit and loss of a com-

           

                

               

                

                

               

            

                

           

              

             

               

          

           

a finite partially ordered set in order theory, for a partiall      

                  

    

          y fields to find out op-

timal solutions in Statistics, Economics and various fields     

Theory has its unique impact in various fields and is growing w   

            

                

            

                

            





of a graph has vast applications in numerous fields of life and    

             

which ensures the smooth flow of traffic without hindrance in r  

to model a suitable internet networking system for an office,   

          strial problems to find out

            

or circuit analysis, to control air traffic in civil aviation, to find shortest path between

       ds, to model an effective flow

           

purpose, to model flow charts to give best optimal solution of   

         ous field of life, simply

one can understand the versatility of this field. There are di   

            

labeling and edge magic deficiency of different graphs.

           

                

            

of graph (vertices, edge and face)) in a specific way that ever    

               

              

                  

              

               

                

               

          

             





          

               

of deficiency of the graph. Kotzig and Rosa [40] proved that, f  

              

which is also called deficiency. Edge magic deficiency of a gra   



     

In the 2nd Chapter, some basic definition, terminologies and   

             

face anti-magic labeling and deficiency of graph are present

              



            

              

       

         

In 8th Chapter, super edge-magic deficiency of subdivided ba      

      

         





 

 





          

             

        

2.1 Basic Definitions

 

            

               

                

                

            

   

              

              

             

       































 









    





   

            

                

                

              

               

   

               

              

              

             

                

   

                

              

                  

                

      

                

       graph can be defined as      

              





               

             

                

                  

          





 

    





 

           

              

           

                  

      

          

  

           

deficiency              

 

      

                   

assigned to the graph elements in a specific way that each elem    

                

               

                

              

              

             

      





          

              

           sed by Ba̌

              

           

               

              

ternal infinite face and families of planar graphs having 3     

     

  Ba̌a defined the face anti-magic labeling and discussed the face 

labeling of convex polytopes in [25]. Ba̌       

           

  

polytopes was defined by Ba̌          

            Ba̌  

           

             

           

             



       
     

by Ba̌              

         

               

           

              

              

              

         





3.3 Edge Magic Deficiency

             

             

          f deficiency of the graph.

Kotzig and Rosa, gave the idea of deficiency of graph in [40] fo  

              

which is also called deficiency. Edge magic deficiency of a gra   



Upper bound of edge-magic deficiency in terms of Fibonaci num    

Giaro et al. [34] discussed the deficiency of some bipartite graphs. Edge magic defi-

              

mined edge magic deficiency of some families of graphs.





 

   

 





 

 -snake graph was first introduced by Barrientos [30] , Rosa [4   

      -snake can be defined as a connected graph

                

    

          

            

                   

               

   











 








 

       

 shown in figure 4           

      

       

             

             

                

  







             

      

      

    

    

    

 

    

   

   

   

   

 

    

                

  



             





      

      

    

    

    

       

   

   

   

    

   

       

     

                

  



                    

             











 







 





 




































           

 

       

      

      

      

 



    



     



     



    



    

 

        


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  


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 

       

      

      

      

 



    



     



      



    



    

 

        

        

            

            

   


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    

    

    

    

    

 
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
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    

 

     



 

 









 



















































































 









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
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      

      

    

    

    

 

    

    

    

    

    

 

   

    

   

   


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    

    

    

    

    

    

 

   

    

   

    

    

   

   

    

   

   





   

   

    

    

   

 

     

                 

     



              

      

      

    

    

    

 

    

    

    





    

    

    

    

    

    

    

 

   

    

   

   

    

    

   

    

   

   

   





   

    

    

   

 

     

                 

     



                 

              

 

       

      

      

      

 

     

      

      

     





     

 



     



     



     



     



     



     



      



    



    



    

 

         

                 

     



                

             

 

       





      

      

      

 

     

      

      

     

     

 



     



     



     



     



     



     



      



    



    







    

 

         





 

   

  





 

               

              

definition of            

triangular snake graphs defined by Rosa [46]. The order and si    

are defined as            

             



        

              

                   

     

                 

          



              

      

      

    

    




       





 
    


 

    


 

      

 

   

    




      

 
   

 

 

    




    

 

     

                  

         



               

      





      

    

    




  

     

 
    

 
    




     

 

   

   

    

   




    





 

     

        

                    

            

 

                 

             



              

      

      

    

    




 

    

    

    



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 

   

   

    

   




 

     
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            
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      

      

    

    

    

    
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



     

    

    

    



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   

    

   

    
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 

    
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 

              

        

      

             



     

 

               

   

 





     

    


 




     

     


 





    

     


 




     

     


 

              

          


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
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
























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






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          

             

      



             

      

   

 





     

    


        

 





    

     


   

     

     

     





  

    

    
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           

             

      



                 

          

   

 





     

    


        

 





    

     


    





     

     

     

  

    

   

      

   

   

     

      

   

    

        

  

    

    

    

    





  

    

    

    

    

        

  

    

    

    

    

  

    

    

    

    

             

      



              

            





   

 





     

    


        

 





    

     


    

 




      

      


 




       

      


 




       

      


  

     

     

       

   

   

     

      





   

    

     

   

 




       

       


 




       

       


 




       

       


 




      

       


     

   

 




      

       


 




       

       


 




       

       


 




       

       


       





       

    

           

       

    

         

 

            

    
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           

             

     



                  

            

   

    





    

     

    

     

     

    

      

     

    

     

    

       

     

    

     

             

     



            

           

   

    





    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

      

   

   

    

   

    

     

    

    

     





     

     

    

             

     



            

           

   

    

    

     

    

     

    

    

    

     

    

    

     

     





     

     

      

   

   

     

    

   

    

     

     

    

    

     

   

     

     

      

    





             

     



            

           

   

    

    

     

    

     

    

    

    

    

      

    

    

     

    

    

       





     

     

       

      

   

   

     

    

    

   

    

     

    

     

    

    

     

   

     





     

     

      

      

    





 

    

    





 

The basic defination of         

            

    

        

              

             







 










       

                

 



             

      

      

    





    

 

    

   

    

    

 

    

                

 



             

      

      

    

    

 

    

   

    

   





 

    







 








 





























           

                

 



                   

     

      

 

       

     

     

 



      







     



     



     

 

          

                

 



                 

     

      

 

       

     

     

 



     



     



     



    

 

          





        



             

             

     















 



 










 





          

                 

    



              

      

      

    

    





 

    

    

    

    

 

    

    

    

    

    

    

    

    

 

     

                 

    



             

      

      





    

    

 

    

    

    

    

 

    

    

    

    

    

    

    

    

 

     

                 

    



             





      

      

    

    

 

    

    

    

    

    

    

    

    

 

    

    

    

    

    

    





    

    

    

    

    

    

 

     

                 

    



             

      

      

    

    

 

    

    

    

    





    

    

    

    

 

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

 

     

                  

    







             

  

      

       

      

     

 

      

      

     

      

       



     



     



      



      



      



     



     







     

 

          

                  

    



                  

  

      

       

      

     

 

      

      

     

      

 



     



     



      



      







      



     



     



     

 

          

        



            

              

                   

                




 














      

               

   



             

      





       

   

    

 

   

    

    

   

   





 






 







 


































      

               

   



             

      

      





    

    

 

   

   

   

    

   

               

      



             

      

       

   

    

 

    

    

    

    





    

 

   

   

    

   

    
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         r edge-magic deficiency

               

   

                

  



               





                   

  Now, we define labeling        

   

      

 





      

      


 





     

     


 





     

     

     

     



8.3 Super Edge-Magic Deficiency of Subdivided   

           ic deficiency of sub-

               

al. [39] defined             

      












     


   

       

 



                

             

        

   

 




     

     


    

     

     

       





       

    

  

    

      

            

      

       

  



              

              

     

   

 





      

     


    

      

      

       

       

   





    

    

                 

        could be find and its an open problem.

       

 



                

             

        

   

 





     

     

     



    

      

      

       

       

    

    

    





            

   

       

  



            

               

                

     

   

 




     

     


    

       

        

     

      

      

              

       

         r edge-magic deficiency

              

       





 



                

             

        

   

 




     

     


 





        

        


 





        

        


    

       

       

    

    

   

              

       

       

  







                

             

        

 





      

     


   

 





        

        


 





        

        


    

       

       

  

   

   

   

              





 

   





 

           

              

             

           

             

             

       

Super edge-magic deficiency of banana tree         

                 

For advance studies in this field some open problems are identified.

  

  

                 
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        

         

            
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